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ΛΥΣΕΙΣ 
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ΘΕΜΑ  1o  
 

Χρόνια 

υπηρεσίας 

x 

 

[0-10) 

 

[10-20) 

 

[20-30) 

 

[30-40) 

 

Σύνολο 

Εργαζόµενοι 

νi 

     10 α 20 5 35 + α 

Κέντρο 

κλάσης 

xi 

 

5 

 

15 

 

25 

 

35 

 

……. 

 

α)  

x =
k

i i

i 1

1
x

=

ν
ν
∑ =

5 10 15 20 25 35 5

35

⋅ + α ⋅ + ⋅ + ⋅

+ α
   ⇔    19 = 

50 15 500 175

35

+ α ⋅ + +

+ α
  

                                                                               19( 35 + α) = 725 + 15α  

                                                                                  665 + 19α = 725 + 15α  

                                                                                 19α −15α  = 725−665 

                                                                                 4α = 60  

                                                                                 α = 15  

β)  

Χρόνια 

υπηρεσίας 

x 

[0-10) [10-20) [20-30) [30-40) Σύνολο 

Εργαζόµενοι 

νi 
10 α  20 5 35 + α 

Κέντρο 

κλάσης 

xi 

5 15 25 35 ……. 

Συχνότητα  

νi 
10 15 20 5 50 

Αθροιστική 

συχνότητα   
10 25 45 50 ……. 

Σχετική 

συχνότητα 

% 

20 30 40 10 100 
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γ)  

10 + 15 + 20 = 45 

δ)  

40% +10% = 50% 

 

ΘΕΜΑ  2o  

α)  

x 1
lim f (x)

−→
= 2

x 1
lim(x x 3)

−→
+ λ − = 1

2
+ λ·1−3 = λ−2 

β)  

x 1
lim f (x)

+→
=

x 1
lim(2x )

+→
− λ = 2·1−λ = 2−λ 

γ)  

Θα πρέπει να ισχύει    
x 1
lim f (x)

−→
=

x 1
lim f (x)

+→
= f(1)   ⇔   λ−2 = 2−λ = λ−2  

                                                                                        λ−2 = 2−λ  

                                                                                       2λ = 4  

                                                                                       λ = 2 

δ)  

Για λ = 2   έχουµε ότι    
2x 2x 3,       x 1

f (x)
2x 2 ,              x 1

 + − ≤
= 

− >
 

x 1

f (x) f (1)
lim

x 1−→

−

−
= 

2

x 1

x 2x 3 0
lim

x 1−→

+ − −

−
=

0

0

 
 
 

= 

                         = 
x 1

(x 3)(x 1)
lim

x 1−→

+ −

−
= 

                         = 
x 1
lim(x 3)

−→
+  = 1 + 3 = 4 

x 1

f (x) f (1)
lim

x 1+→

−

−
=

x 1

2x 2 0
lim

x 1+→

− −

−
=

0

0

 
 
 

=
x 1

2(x 1)
lim

x 1+→

−

−
= 2  

Επειδή 
x 1

f (x) f (1)
lim

x 1−→

−

−
≠ 

x 1

f (x) f (1)
lim

x 1+→

−

−
,  η  f  δεν είναι παραγωγίσισµη στο  xo = 1 

 

ΘΕΜΑ  3o  

α)  

f ΄(x) = 2x−6    ⇔   f(x) = x
2−6x + c  ,  c∈ℝ     (1) 

H  (1)  για  x = 0  δίνει   f(0) = c   

Άρα   5 = c 

Η  (1)   ⇔     f(x) = x
2−6x + 5 

β)  

( i )     f ΄(x) = 0   ⇔    2x−6 = 0   ⇔   2x = 6   ⇔   x = 3 

            f ΄(x) > 0   ⇔     2x−6 > 0  ⇔   2x > 6   ⇔   x > 3 
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            f ΄(x) < 0   ⇔    2x−6 < 0   ⇔   2x < 6   ⇔   x < 3 

            Εποµένως η f  είναι γνησίως αύξουσα στο διάστηµα [ 3,  +∞)  και γνησίως 

            φθίνουσα στο διάστηµα (−∞,  3] 

( ii )    Σύµφωνα µε τα παραπάνω η f παρουσιάζει ελάχιστο για x = 3 το  

            f(3) = 3
2−6·3 + 5 = 9−18 + 5 = −4 

γ)  

f ΄΄(x) = ( 2x−6)΄= (2x)΄ −6΄= 2−0 = 2  

Άρα   f ΄΄(2) = 2    και    f ΄΄(−3) = 2 

   

 

ΘΕΜΑ  4o  

α)  

S(2) = 5·2
2 

= 20 m  

β)  

S(t) = 45   ⇔    5t
2
 = 45    ⇔    t

2
 = 9    ⇔    t = 3  δεδοµένου  ότι t > 0  

γ)  

( i )      υ(t) = S΄(t) = (5t
2
 )΄= 10t  

( ii )     υ(3) = 10·3 = 30 m/sec  

 

 

 

 


